
單元 4： 對數函數 
 

特定目標： 

1. 學習以任何數為底的對數的性質和圖像。  

2. 解簡易對數方程。 

3. 應用將 轉換為綫性關係的技巧。 nkxy =
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4.1 對數函數的性質和圖像

，對 a > 0， 
a ≠ 1 

xxf alog)( =
3  學生在常用對數的用途應己有充足的訓練 

 對 ，可考慮以下圖像 xxf alog)( =

 
     y log= 的圖像       y log= 的圖像 xa xa

     對 0 < a < 1        對 a > 1 
 
(a)  對 a > 0，a ≠ 1 及 x > 0才有定義。 xalog

(b) 當 x 增加， log  對 a > 1增加，而  對 0 < a < 1 減少。 xa xalog
(c) 對 a > 1， 
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(d)  1log =aa

 教師可向學生介紹及討論指數圖像和對數圖像之間的關係。 
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    對數的性質： 

(a)  yxxy aaa loglog)(log +=

(b) yx
y
x

aaa loglog)(log −=  

(c)  xnx a
n

a loglog =

教師可提供以上證明，但學生無須知道底的轉換。此外，教師應對自然對數及其重要性作

介紹和討論。 
 

4.2 簡易對數方程的解 2  在本小單元中，根的驗算是必要的。 
例： 
(a) 解 
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 其中 x = −3 不適用，因為當 x = −3時， log  或 )沒有定義。)2(10 −x 1(log10 +x
 教師應向學生講解這類方程。 
(b) 利用對數，解 。 1523 −=⋅ xx

 
4.3 將 化為綫性關係式 nkxy = 1 

將 的左右方取對數，學生應得出關係Ynkxy = cnX += ，其中 ，Y

及 。 

xX 10log= y10log=

k10c log=

方程 cnXY +=  在 x−y 坐標系上代表斜率為 n 及 Y 軸截距為 c 的直線。 

 習慣上，x 和 y 的值可從實驗求得。因此，如給出多對(x, y)中的 x 和 y 值，學
生可描繪出  對 利用圖像中的斜率和 Y 軸截距可確定 n 和 k 的值。 y10log x10log
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